ﬂ Concursul Interjudetean de Matematica

DIE AND ,,IOII Ciolac”
Editia a XVI-a, 3 aprilie 2016

Clasaa Vll-a

Problema 1

Fie numarul real
1 1 1 1

A= + + + ot
V3+2vZ J5+2v6 V74+2V12 V4031 + 242015 - 2016

Determinati n € N* astfel ca fractia

2\/n — A+1
A-6+1EQ
2vn+ 431
**kx
Problema 2
Fie numerele:

a = /22016 — 21009 1 21010 1 | g;
b = /22016 1 21009 _ 21010 } |
a) Demonstrati ca numerele a §i b sunt numere naturale impare consecutive.

b) Comparati (5a — 3b) cu \/3864

*kk

Problema 3

In patrulaterul convex ABCD se construiste mediatoarea lui [BC] care intersecteaza pe [AD] Tn M.
Daca m(«xBMC) = 60°,MB || CD si CM || AB sa se determine masura unghiului ascutit format de
diagonalele patrulaterului.

Dan Nedeianu,Drobeta Turnu-Severin, Gazeta Matematica

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul de lucru este 2 ore. Fiecare subiect se noteaza de la 0 puncte
la 7 puncte.
Succes!
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Solutii si barem de corectare clasa a Vll-a

Problema 1

1 1 1 1

A—\/_+\/_+\/_+\/_+\/_+\/_ \/WWW RPN | o
A=V2-V1+V3-V2+V4-V3+- +\/2016 \/2015—\/2016—1—12\/_ 1

T A 1 = A2VT A e 1p
2VA-2V14 _ Vn—Vid _ (Vn—V1d)' _ n+14-2vidn 1
TN v ey e PR p
MBI € Q dacin = 14k2, k € Z\{=L1}uccoooooooeeesnscnsnsnsnsntesnsnsnis e 1P
Dacak= +1 = n = 14 = fractia e zero deci si aceste valori sunt acceptate ..........occeveveeviencveeicnvennnnn. 1p

Problema 2
a)a= 422016 _ 21009 4 2. 21009 4 1 = /22016 4 21009 | — \/(21008)2 +2.21008 1 1 =

= J(21008 £ 1)2 = 21008 4 1] = 21008 |t 1 € N ...\ oooeiooeeeeeoeeeeeeeeseeeeseeeeeeee s e s eee s eee s eeseeeeeees 2p

b = /22016 4 21009 _ 2. 21009 } { = /22016 _ 21009 4 { = J(21008)2 2. 21008 1 —

= J(21008 Z1)2 = 21008 _ 1] = 21008 _ 1 € N |\ oo ee e 2p

asibsuntimpare sia —b =2 = a si b SUNt IMPAre CONSECULIVE ......c.covevveeiieiieeiiecieeieeee e e e 1p

b) 5a — 3b = 5(21908 + 1) — 3(21008 — 1) = 2.21008 L g — 2. (27)1% 1 g =2.128M* + 8. ... 1p
864 6\ 144 864

VB = (VB)  =125M 50— 3D > VB oo 1p
Problema 3
M € mediatoarei [BC] sim(BMC) = 60° = AMBC este echilateral.............cnnieneeeeenns 1p
MB || CD si CM || AB = m(ABM) = m(BMC) = m(MCD) = 60°(unghiuri alterne interne).............. 1p
m(m) = m(m ) UNghiurt COreSPONAENTE . ....uveet ittt ettt et e e e reenens 0,5p
Atunci AAMB~AMDC (UL e, 0,5p
- % =22 Dar MB = MC = BC = E = A—B( 1)... e 1D
Relatia (1) $i m(ABC) = m(BCD) = 120° = AABC~ABCD.........ouvvvoieiieeiieerineeeiseseoesesssseine e 1p

Adica m(CAB) = m(DBC); AB || MC = m(CAB) = m(MCA) deci m(DBC) = m(MCA)............. 1p
Fie AC n BD = {0} = m(MC0) = m(0BC);

m(MC0) + m(0CB) = 60° = m(0BC) + m(0CB) = 60°

DeCi m(A0B) = 60° unghi eXEriOr Pt. AOBC ........c.vvvuiveeiiririeiriesiississsssssssssss s esssesssssssssesse e 1p



