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CLASA alV-a

SUBIECTUL 1

Intr-o ri de Duminicd, fa Salina Turda, a venit un grup de vizitatori, b3ieti 5i de doud ori mai
multe fete. Au intrat in Saling 324 baieti 51 400 fete. Numdrindu-i pe cei de afara s-a constatat ca
sunt de trei ori mai multe fete decat baieti.

Citi elevi au fost la Salina Turda In acel grup?
SUBIECTUL 2

Intr-o scoald sunt 1096 elevi, Ardtati cd cel putin patru elevi isi serbeazd riua de nastere in
aceeasi zi a anului. [5e va considera anul de 365 de zile].

SUBIECTUL 3

Aflati numdarul natural n pentru care suma primelor nonemere naturale diferite de 0 este cu
400 mai mica decdt suma urmatoarelor i numere naturale.

SUBIECTUL 4

Doi elevi din clasa a IV-a, lon si Mihai, colegi de banca, desensaza figuri geometrice. lon
deseneazd doua patrate, apoi 4 patrate, apoi & patrate si asa mai departe, de fiecare data un numar
par. Mihai deseneazd un triunghi, apoi trei trivnghiuri, apoi cinci triunghiuri 5i asa mai departe, de
fiecare datd un numar impar, 53 se arate cd, indiferent dupd cit timp se vor opri din desenat,
numarul patratelor nu poate fi egal cu numdrul triunghiurilar,
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SUBIECTUL 1
Fie multimile
A=fxlx=5-(n+1)+6" 2 £ 1001°* 4+ 5" n e H}
B = [y | 4000000 < y = 4004001,y € M}
C={z|z=n’neH
S se calculeze AN Csi BN L.
SUBIECTUL 2

Determinatl ultima cifrd a sumel tuturor numerelor naturale de trel cifre care aw un numar
impar de divizari.

SUBIECTUL 3
53 ze rezolve Tn B xR ecuatia
2*+1=3%
SUBIECTUL 4

Ardtati cd, oricum am alege noud numere natwrale, gasim trei numere dintre ele & caror sumd
sau diferentd a oriciror doua sa dea multiplu a lul 7.
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SUBIECTUL 1
Fie %, y, z numere rationale pozitive astfel incat

3y @ &
3}-+43-2r+43-2x+3}'

a} S se caleuleze (x + 3y + 23}(%+%+;—2} 5i£+§+§_

b} Arditati ¢ numéiml n = D22 e natural,
v 42 X

SUBIECTUL 2

Determinafi toate perechile (xy) de numers intregi astfel incat
14 2% 4 23+l — }.E

SUBIECTUL 3

Pe latura BC a trivnghiului obtuzunghic isoscel ABC cu [AB]=[AC]) se considerd punctul B
astfel incdt [BM] =[AC] iar pe fatura AB se considera punctul Woastfel incit [BN] =[MC). Dacd
m{=AMN}=40", i se afle misurile unghiurilor AABC.

SUBIECTUL 4

Pentru latura [AC] a triunghiului ascutitunghic ABC se considera punctele PO astfel
[A0] =[CP]. Daca P apartine mediatoarei segmentului [BC] si O apartine mediatoare segmentului
[AB] , 53 se demonstreze ca

a) ABPQ este isoscel;
bl  AABC esie isoscel,
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SUBIECTUL 1

53 se demonstreze inegalitatea n"=<(mD% , unde nl=1-2 ..-n, n numdir
natural, m = 1,

SUBIECTUL 2

Un numar natural n se numeste fidel dacd existd numerele naturale a< b <c
astfelincat alb, bjc sia+bh+c=n.

a} Demonstrati ca existd un numar finit de numere naturale care nu sunt fidele,
b] Aflati suma tuturor numerelor naturale, strict mai micl ca 2017, care nu sunt fidele.

SUBIECTUL 3

53 se demonstreze ca in orice triunghl dreptunghic are loc relatia
T i
VR + 4T+ fmy, = —,

unde p este semiperimetrul, m, este mediana corespunzitoare ipotenuzei de lungime a, iar
R si r sunt razele cercului circumscris respectiv inscris triunghiului dreptunghic.

SUBIECTUL 4

Se construlesc pe rand: pitratul ABCD, A BDE echilateral, astfel incat A se gaseste in
interiorul ABDE si patratul BEFG astfel incat D se gaseste in interiorul patratului BEFG. Notam
cufM}=GEn DBsicu {N}=GEnAC.

a) Atdtafi ¢i DN || FM.
b} Stiind i AB=V6 , aritati ca MN = vZ.
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SUBIECTUL 1
53 se rezolve in mulfimea numerelor naturale nenule ecuatia
I'}'+}"3+x‘k—5m=1.
SUBIECTUL 2

53 se demonstreze inegalitatea
1 m=1
e < (1),
unde nl=1- 2« .+ n, nfiind numar natural n= 1.

SUBIECTUL 3

Fle un cub ABCOVE €D’ cu VA L (ABC), Dacd A; = pripagd, Az = privcA 5
Ay = piypA demonstrati ed OV L (A, A24;) jar punctele A, A; A; 5 A sunt varfurile unui
patrulater inscriptibil.

SUBIECTUL 4

Fie ABCD wn tetraedru de volum V' sio dreaptd d ce trece prin centrul | al cercului inscris in

triunghiul ABC, Dacd AB nd = {PLAC N d =[] sd se arate ¢3

h ¢ _ ath4e
val [DAPC] vl [DAGHE] ¥y

unde a.b,c sunt lungimile laturilor riunghinlui ABC,



