Inspectoratul Şcolar Judeţean Sibiu
OLIMPIADA DE MATEMATICĂ

FAZA LOCALĂ, 18.02.2006

Clasa a VIII-a

1. (3p) a) Rezolvaţi în ZxZ ecuaţia:

x²y-xy²-3xy-4x+4y+12= 0
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(4p) b) Aflaţi minimul expresiei:

2. Fie a,b,k, numere reale astfel încât a²+b²=2k² şi fracţia:
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(3p) a) Aduceţi fracţia F la forma cea mai simplă.


(2p) b) Arătaţi că:

a4+b4≥2k4.


(2p) c) Aflaţi valoarea fracţiei F(a,b), dacă 5(a4+b4)=12a²b².

prof. Petru Vlad
3. Fie ABCD un tetraedru regulat de muchie a şi E, F, M, N, P, Q mijloacele laturilor AB, CD, BC, AD, BD, respectiv AC.


(4p) a) Arătaţi că EF, MN şi PQ sunt concurente în punctul S.


(3p) b) Aflaţi distanţa de la punctul S la planul (ACD), în funcţie de a.

4. Fie ABCD un tetraedru regulat de latură 
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cm, P un punct pe DC, astfel încât aria triunghiului PAB să fie minimă, E simetricul lui P faţă de D şi M mijlocul lui AB. 

(2p) a) Arătaţi că EM
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AB.


(2p) b) Calculaţi aria triunghiului EDM.


(3p) c) Aflaţi sinusul unghiului determinat de dreptele MD şi ME.

Prof. Gheorghe Floarea

Notă: 
Toate subiectele sunt obligatorii.


Timp efectiv de lucru: 3 ore.
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