BAREM DE CO RECTARE —clasa a V-a, 13.02.2010

L Seacorda din oficiu Ip

a=3"° 3p

b:(2101'2100)'238:239 3p

a=9">8"=p 3p

TO TAL: 10p

II. $ acorda din oficiu Ip

Notam cu n numarul obtinut prin stergerea ultimei cifre.

Numarul initial este N=10n, deci 9n=72504. 6p

Rezulta n=8056 si N=80560 3p

TO TAL: 10p

HI. S acorda din oficiu Ip

a) Dupa cea de-a 3-a saritura broscutele se gasesc pe poztiile (4, 7, 12),

apoipe pozitiile (7, 12, 20), (12, 20, 33),

iar dupa cea de-a a sasea pe pozitiile (20, 33, 54)

(se observa ca daca broscutele ocupa pozitiile a, b, ¢, atunci c=atb+1) Sp

b) Broscuta de pe primul loc se afla pe axd in dreptu numarului 2583, care este impar. Observam ca dupa
fiecare siriturd numadrul care indicd pozitia wnei broscute pe axa numerelor creste cu un numar par, deci
paritatea pozitiilor initiale nu se modfica pe parcurs (adicd o broscui se afli in orice moment pe un
numar de aceeasi paritate cu cel de pe pozitia initiald). Deoarece Oac este singura broscuta aflati la

inceput pe o pozitie impara, ea este broscuta de pe primul loc 4p
TO TAL: 10p
IV. $ acorda din oficiu Ip

a) Notam cub num arul baietilor si cu f numarul fetelor.

Primul baiat aduce 4+1 flori, al doilea 4+2 flori, etc, iar ultimul 4+b flori, deci 4+b=f 3p
Cum b+=148, rezulta ca b=72,1=76 (3p)

b) Numirul e flori este 5+6+...+76 =81+81+..+81 (36 de termeni) =36 - 81 =(6-9) 3p
TO TAL: 10p

NOTA: Orice altd solutie corecti se puncteazi echivalent !



BAREM DEC ORHEC TARE-clasa a VI-a, 13.02.2010

LSe acordadin OfiCit ... .oooue it i e e e e e e e e s Ip
a) p=prim; p>6=>U(P) {1535750 oo i e e e e s Ip
u(p)=1=u(p*=1;u@p)=3=up*=Lu(p)=7=u(@E"=1;u(P)=9=upPH=1...................... 2p
B U020 S P 0,5p
b) Cazul 1:p>6; q>6=> NU AVEM SOIUTIT ... veuvnt it it et e et e et e 0,5p

Cazul 2: p<6; q<6= nu avemsolutii.. e e e e e 20,5

Cazul 3: p>6; q<6=> u(p*)=1; u(29186) 6:>u(q4)6 ....................................... 1p
Q=PHM=> Q=5 = Q4 =625 L e Ip
P 2 0] e e e e e e e 0,5p
Pl B e e e e e e e e 1p
DT e e e e e e e e e e 1p
TOTAL: 10p
II. Seacordd din OfiCiU ..o et et e e e s e e e e e e e 1p
Presupunem: a=dxsi b=dy = (a,b)=d si (X,y)=1.c.oveiit it i i e e Ip
Relatia [a,b]-(ap)=34 devine dxy-d=34=dXy-1)=34... ..ot it i i e 1p
A E{132 LT3 o e e e e e e e e e Ip
Pt.d=1= @;0)€{(1;35),35:1),(5:7)(T55)} cer cenee et e e et e e e L5p
Pt.d=22=@;b)€{(2:;36),(36:2),(4;18),(18;54 )} .. oot et e e e e e 15p
Pt.d=17=(a;0)€{(17;55 1), (S L3 1T een oot e et e s e e e e e 1,5p
Pt.d=34=(a;0) € {(34;68),(68;34) ... coriit it e e e e L,5p
TOTAL:10p
IIL. Seacordd din OfiCIU. ... v et e e e e e e e e e s e Ip
Avem A Az—l

3 3
AA=—- AA, T 1= 1:| 0,5p
A3A4=“I AxAy = |,t”l;| Ip
3 -

A4A5— 1|:| A3A4 _l{kﬁj ........................................................................................ OSP

10 ,
.. o3 aam b
3 3 3
A A+ AAL FALA, FAA T +AnA +E+ =) +(2) +AS) e p
= } 1
Notam S=1+ — +(m:[ m +|:”:| P I
3 _3 3 3
C B
S'_S_l |:'.|-|.|:II =1 Ip
=, 8<1 Ip
:>S<j::|:>A1A2+A2A3+A3A4+A4A5+'"+AnAn+1 < 1_3 Ip
TOTAL: 10p
IV. Seacomda din OfICTU .ccuiieaieeeimeiisiecre ettt et sesas
a) justifica ZB=ZC......
justificd [ACI=[BM].eruennnnn.
AACM = AMBN = [AM] = [BM]
BNALIZATE .ottt ettt ettt ae s s e s ss e nsen
b) justifica m(LACM)={LABC)YA5 ... eseesmeseeeemsnnend
= M(LQCM)=135 % e, .
[MC]ZQ C]=> AMCQZAISOS08] oo eeeeeeemeeesseemeeesssmeseeesemessessemeeen
justificd m(ZCQM)N(LEMQY=22%30 oo eseemeseesssmeseee 1p
m(£CAMFM(ANMB)=x= m(Z/MAN)=m(LMN A)=90-X.........ccomrrrmrrrrrremerrrrermns. 1p
SN LMNBYZI0 X ....0,5p
m(ZBMN HmM(/MNB)+m LNBMEL80%.......oeceeeee e 0,5p
e O 1 V123 X | OO 0,5p
—m(/NMB)=n{ Z/CMQ)=BCU NQ={M} 0,5p
=N,MQ oliniare 05p

TOTAL: 10p



BAREM DE CORECTARE - clasa a VII-a,13.02.2010

L Seacorda dinoficiu ..o i i i e e e e e Ip
a) Daca n =par,u.c. =u(9+4)=3 (L) e e e e Ip
Dacan, inpar, UCTu(146)=7  (2) cen it it et e e e e Ip

Din (1)5i 2)=> 19n+1 + 74" nu este patrat perfect=> aesteirational ... ...... ... .1p

b) 5x3+2xy =2y3 +5xy?e< 5x*-5xy) + (2x%y -2y)=0

ST 0DENE (X2 Y2NSX F2Y) = 00 in it oot iee e e e et e e e e e 2p
Deducex’> - y>*=0 S Y S X e e e Ip
5x
SAUSX T2y =0 = ¥y = — = e e e Ip
. 3x+4y
Analizeazd: y =X€R*=> ——= = =1€Z...cccoi it i i 0,5p
4x + 3y
3x+4y
y=-X ER¥ =>———= = =-1€Z ..ot 0,5p
4x + 3y
5x 3x+4y
y= —T—€eR¥ = = =26 i i Ip
2 4x + 3y
TOTAL 10p
II. Seacordd din OfiCIU ....o. iuiiiit e e e e e e e e e s Ip
a) Din motivede simetrie, putempresupune cd cel nai mic dintre numere estea.
. _ a a | L .
Daca a# 0,atunci < = — ,inposibil.Decia=0. .......................2p
b+c+d a+a+a 3
c d o
Numerele R s trebuie sd fie naturale .............c. oo e D
c+d d+b b+c
_ b b 1 . _
Putempresupune ciab <csib<d. Dacab=0,atunci < = — ,inposibil. Decib=0... ... Ip
c+d b+b 2
c .
Cum — §i — sunt naturale, trebuie cac=d (#0). .......coir ittt it e Ip
C
B) V2009 2010 < /20102010 ..o Ip

\/2009 . 2010+‘\/2009 -2010 ++/2009- 201 <\/2009 . 2010+'\/2009 :2010 +42010- 2010 1p

J2009-20104+/2009-2010+ 2010 = 2009- 2010-++/2010-2010 =/2010-2010 2010 2p

TOTAL 10p
III. Seacordd din OfCIU ... .oeuit i i s e et e e e e e Ip
a) MN||BC, EF|MN iar == :i = AQ|BC (1) cooeeeeeemrreeeemeeeeeeeeeereemeesssee 2p
B 3 EC
Anal AP _RE 1 AR||BC @) 2p Din(1)si (2)=> Q,A,Rcolini 1
nalog =——=—"=AR|BC = 2)......... p Din(1l)si (2)=>Q,A,Rcoliniare. .........1p
FC FB 3
S BM BD 2 _ FB
b) In triunghiul BEF,MD |EF => =— = 1p = BD=2DF adicd DF=—— =>DF=RF..........2p
ME DF 1 3

Analog HE=EQ, deci D -mijlocullui [BR],iar H—- mijlocul lui[CQ]. ............... Ip
TOTAL 10p
IV.Seacordd din OfiCIU ......ciiiiiit e e s s e e e e Ip
a) Notdm{O}=MTNARsi (EF) linie mijlocie in trapez.

Intriunghiul OEF avemEF <OE~+OF...... ..ot i i e e e 1Ip

MT +MA RM TA
= ... Ip OE=——si 0F=7 Ip

= RTHMAS RMATA. ot et e et et e e et et e e et e e e Ip

b) [RO]-1inédltimesi bisectoare in AMRT= [MR]=[RT](1).. RO o}

ZTRA = ZRAM (alt.int) si L TRA= ZARM = £ RAM = ZARM = AAMRlsoscel aw [RM]=[AM] (2)... .........

............... 2p

(M
Din (1) si 2) = [RT]=[MA] si cum MA || RT = MATR este paralelogram....... lp = MATResteronb..................... Ip

TOTAL10p



BAREM DE CORECTARE - clasa a VIII-a,13.022010

I. Se acordd dinoficiu ...1p a) Din inegalitatea k2 < k(k+1) < (k +l)2, ke N*= [Vk(k + D))=k Ip

Ded n=1+2+...+2009=w=2009-1005 ............................. Ip
2011 +6+2 2(3+4/2) 2 1
= e SO UVRN p
Gx +2)(3+v2) (Gx+2)3+42) 3x+2
3x 422 = A ={0,-1} = cardA = 2oevreme s 1p

20091005 5 24— (211, 210) = (2048-1024) > (2009-1005)> = m" > n" ...1p

k2 -7 (k+1)* =1
6

,respectiv n= p

b) Notimén +7 =k’sin+1=(k+ 1, keZ =n-= 9

k27 (k+1)* -1
= =

p 9 K2—4Kk—21=0 .00 oiir it it i e Ip
Din(k —7)(k+3)=0 obtinesolutiile k e{~3; 7} ...1p  Pentruk =-3 seobl[Jinen ¢ N (nu convine condilJieidin enunlJ) ....
Pentru k=7 se 0bl1INeNn =7 ... couiiiiit i s e e e 0,5p
TOTAL 10p
II. Seacordd din oficiu .....1p a) @ :\Izo +\/20 +'\/20 20 <\/20+\/20 +'\/20 +25 -
204420 425 =A[20425 =25 =5 oo 2
b=\/30+\/30+—\/30+\/§) <\I30+J30+J30+J3_ -
30 4430+ 36 =30+ 36 =36 = 6o » =a+b<ll.. ... Ip
b) X4+2Y =500 = 5= 21 e Ip
E(x,y)=(5-2y)> +1y> =25-20y+5y" = =5(5-4y+y°)=5[1+(2-y)*]...2p
min E(x,y) =5 (si se obtinepentruy =2 §ix=1) ... coovevovvnn i Ip
TOTAL 10p
III. Se acorda din oficit .....cccevvvevvncrcrcrnnnne AP DESEN e Ip
MG, MG, |
a)Fie M’ —mijlocul laturi [BC]. Atunci T T T 2p
'A M'D 3
Din reciprocateoremei lui Thalesin AM'AD = Gle || AD............. 1p

b)Prin metoda reducerii la absurd(sau cu lenn “ acoperisului” )arataca

d||G,G, || AD..... » M e(ABO)WM ed=d  (ABC)...1p

Dind ||AD si AD € (ABC)= d ||(ABC) .........coooi i, 2p
TOTAL 10p
IV. Seacorda din 0fciu ...cooevevecmeeereccien 1P DESCN v Ip

a)Daca BM 1 AC,M € (AC) = din teorenn celor 3 perpendiculare B'M 1L AC .

Daca BQ 1 B'M , conformreciprocei a douaa teoremei celor 3 perpendiculare

= BQ1 (4B C)= BQ=d[B,(AB'O)] 2»

ab Ja?b? + d2c? + b2
AC=\/a2+b2,BM=—,B’M= ......... Ip
\la2 +b’ \/a2 +b?
abc
S B0 = 1p
Ja’h? + dc? + bc>
2 2 2 2 2 2
a +c b”+c a +b
b) [A'Ol]E[DOZ]E[C'03]<:>IJ2 +—=a’+ =c*+
4 4 4
& a=b=c < paalelipipeduleste cub (1).2p BD'=lab+ ac+bc < a®> +b* +c> =ab+bc +ca
Sa=b=c& paralelipipedul este cub (2)... 1p Cele doua afirmatii sunt echivalentedin (1) §i (2)«cceemevricnee Ip

TOTAL 10p

05p



