OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA - 13.02.2010
CLASA a VIII- a

BAREM DE CORECTARE

SUBIECTUL I
a) Determinati numerele reale X, y, zstiindcax +y+z=6s1 Xy +xz+yz=12

G.M. nr. 6/2009

b) Aratati ca numarul S =6°+13’+20° +...+(7n-1)’ +151 se divide cu 7 Vne N".

G.M. nr. 7, 8, 9/2009

Rezolvare :
A) XX+ Y+ = (X Y+ ) =20+ X2 H YD) =12 e, Ip
Ay A Eytaztyz e (=) (=)' + (-2 =0=>x=y=2 ........ Ip
FINalizare x =y = 2= 2 oot Ip
b) S=T71-1)>+7-2-1)>+T-3=-1° +..+Tn=1"+151n .cccccviiii . Ip
S S M 1SR e e 2p
FINAlIZare .........ooii i e Ip
OF1CIU e 3p
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SUBIECTUL II
. - 1 2 3 2010
Fie numarul S=————+—F—5—+—F7—5—+..+ . —.
F'+17+1 2°4+2°+1 3"+3°+1 2010" +2010° +1

a) Ardtati cd — 2n ! - ! ,Vne N" ;

nt+n*+1 nP-n+l1 n*+n+1

b) Calculati [S + %} , unde prin [a] am notat partea Tntreaga a numarului real a.

Rezolvare :
a) Verificarea egalitafil ........c.uveviiiiiiiiiiii i 2p
SYPU TS T ST O 1SS N N
2117 =141 17 +1+1] 2[2° =241 2°4+2+1 212010 =2010+1 2010° +2010+1
. 1p

Verificarea relatiei n> +n+1=m+1)°> —(n+D+1 ............. Ip



Calculul lui 5:1[1- _— } .......................................... 2p
2 20107 +2010+1

Finalizare {S + ﬂ e P Ip
Of1CIU e e e 3p
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SUBIECTUL III

Se consideri paralelogramul ABCD in care AB = a+/2 cm, AD = 2a+/2 cm iar
m(£ABC) =60°. Fie AM 1L (ABC), AM = a+/10 cm.

a) Aratati cd m(LBAC)=90";

b) Calculati distanta de la punctul M la dreapta CD;

c) Calculati distanta de la punctul A la planul (MCD).

M
N
A D
B C
P
Rezolvare :

a) Fie P mijlocul lui [BC] :

AABP echilateral = m(ZBAP) =607 .....ouuiiiiti i Ip
APAC 1soscel = m(ZPAC)=30°sifinalizare ............oooviiiiiiiiiininn... Ip
D) MO LCD e Ip
AC =@ VB CIM e e Ip
MO = 4a CIM o e Ip

¢) Construim AN 1L MC
AN L(MOCD) e Ip



J15

Finalizare AN = T Ip
) 5 (o3 1 3p
SUBIECTUL IV

Se considera tetraedrul ABCD in care AC = AB + CD. Fie [AE bisectoarea unghiului
BAC, Ee BC. Construim BF L AE, Fe AE. Consideram BFNAC = {G} si CFnAB =
{P}. Paralela prin P la dreapta BD intersecteaza dreapta AD in Q.

Notam {R} = CQ nDG. Demonstrati ca:
a) [AB]=[AG];

b) PQ | FR;

c) [CQ este bisectoarea unghiului ACD.

Rezolvare:

a) In AABG avem [AF bisectoare si inaltime = AABG isoscel = AB = AG ... 2p

PQ|BD < (BDG)
b) PQ c (PQC) =S PQ|| FR ..o 2p
(PQC) " (BDG) = FR
C) ACGD 1SOSCEL .. .eettiii i e Ip
FR linie MijloCie 1N AGBD ......oiiniii et Ip
FINAlIZAre ..o, Ip
0 7 L) P 3p
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