CLASA a VII-a VALCEA 2013

1 a) Aratati ca 2k -1 < % , oricare ar fi k& numar natural nenul.
+
. 1-3-5-...-99 . . . C N
b) Fie p= T A6 100" Aflati zecimea din scrierea zecimald a numarului p .
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2 a) Determinati numarul real a, stiind ca 4[5 (a - 6)2 =20. b) Calculati \/8 —215 + \/8 +215.

¢) Determinati numerele rationale x si y, astfel incat

2 2
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3 Fie patrulaterul convex ABCD cu ACNBD = {0} si punctele
E,F,M,N, P, Rmijloacele segmentelor [AB], [BC],[CD], [DA],[AC],respectiv,[BD].

Demonstrati ca:
a) Patrulaterul MNEF este paralelogram. b) Dreptele ME, NF, PR sunt concurente.

0) 0N+0F:L;BC©0E+OM:M.

c) Aratati ca

4 in triunghiul ABC cu «B=<«C, [AD] este mediand cu D e (BC) si Ee (AB), astfel
incat CE | AB.Fie ADNCE = {T} si BT NAC = {F} Pe latura [AC] existd un punct
G egal departat de AB si BC. Sa se arate ca: a) BC=2-DF;

» BE-AB gLt 1
b) DE” =——; ) TG BCAC

CLASA a VIII-a
1 a) Fie x,y,ze R. Aratati ca:
2 2 2 2 2 2 2
(x+y+z) +(x+y—z) +(x—y+z) +(—x+y+z) =4x"+4y" +4z
b) Demonstrati ca numarul 4024% +4026° + 4028 se poate scrie ca o suma de patru
numere naturale patrate perfecte.

_ . . 1 1
¢) Daca a= 22013 = 32013 sic=6 2013 atunci aratati ca:

+ + =
ab+a+1 bc+b+1 ca+c+1
>ab+bc+ca, VYa,b,ceR.

1.

2 a) Sa se demonstreze ca a* +b% +¢?

2 2 2
b) Demonstrati ca x—+y—ZM, Vx,yeR si Va,beR .
a b a+b
3 3 3

e X % z
¢) Aritati ca + + >1,Vx,y,zeR,.
yz(x+2z) 22(y+2x) x2(2+2y) "

3 Pe planul dreptunghiului ABCD se ridica perpendiculara MA. Distantele AM, AB

s1 AD sunt direct proportionale cu numerele V2 , NE) , respectivx/g , 1ar distanta de la
punctul M la dreapta BD este egald cu 8cm.
a) Aflati masura unghiului dintre planele (MBD) si (ABC )
b) Demonstrati ca dreapta BD si (]\4AD) N (MBC ) sunt drepte necoplanare.
¢) Aflati distanta de la punctul C la planul (MBD).
4 In paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C'D' notam cu M, N, respectiv P, proiectiile
punctului C pe dreptele AB', AD', respectiv B'D'. Demonstrati ca:
a) AC', BD' si A'C sunt concurente. b) BM | AB'.
¢) Dreptele AP, B'N si D'M sunt concurente.




