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Clasa a VII-a
1) Fien € N, n > 2. Si se arate ca dacd numerele n, n*> +n+ 1 si n® +n?+n +4,

sunt simultan prime atunci si numerele n* — 2 si n® — 2 sunt prime.
Emil C. Popa, Sibiu

2) Se considera A = 2v/2 4+ /3 — /9 — 2/18 — /3. Aratati ca A%20% — 16 se divide cu
255. Toan Tincu, Sibiu

3) In paralelogramul ABCD se considera un punct M pe dreapta C'D, diferit de
C si D. Dreptele AM si BC' se intersecteaza in N. Sa se arate ca triunghiule DM N si
BCM au aceeasi arie. GM 12/2008

4) a) Sa se arate ca pentru orice x real strict pozitiv are loc egalitatea:
1 1 11
14+ — =(1+—-— :
+x2+(x+1)2 < T x—i—l)
b) Demonstrati inegalitatea:
\/1+1+1+\/1+1+1+\/1+1+1—|— +\/1+1+1<
22 32 42 52 62 72 20082 20092

1 1 . _
Z (2009 — —— Dumitru Barac, Sibiu
<3 < 009 2009)

Clasa a VIII-a

1) Fie a,b,c € (0,00) astfel ca b* < ac si ¢ < ab. S& se demonstreze ca

be ac 4ab

> . e .
ac — b2 + 2= @2 _be Emil C. Popa, Sibiu

2) Se considera doua functii f : R — R, g : R — R care satisfac relatiile:

fle—=1) =2z -3+g(1) - f(1);
gz —1) =4z +5—g(1) - f(1),
a) Determinati functiile f si g.

pentru orice xz € R.

b) Aflati, daca exista, punctul de intersectie al graficelor celor doua functii.
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3) Fie a, = n” —n, pentru orice n € N*. Si se afle cel mai mare divizor comun al

numerelor aq, as, ..., a,, n > 3. Mugur Acu, Sibiu

4) Consideram un cub cu muchia de lungime V4T,

a) Sa se arate ca in interiorul cubului exista cel putin trei puncte M, N, P astfel incat
MN = NP = PM = +/53.

b) Fie ABC un triunghi echilateral de latura AB = /53 situat in interiorul cubului.

Sa se arate ca exista un punct K in exteriorul cubului astfel incat piramida ABCK sa

aiba toate muchiile de lungimi egale. Dumitru Barac, Sibiu



