OLIMPIADA DE MATEMATICĂ

ETAPA LOCALĂ, 24.01.2009

CLASA  a-V-a 

1) a) Calculaţi: 12 + 12 · [3 · 22 – 122 · (2 + 3 · 351 – 3 · 52 · 730 )]

    b) Comparaţi: 2715 şi 8111.

***

2) Arătaţi că 2327 + 2723 este divizibil cu 10. 

prof. Balint Attila Sandor

3) Dacă a, b, c 
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 şi a + c = 252, iar b = 4, aflaţi produsul p = (2009a)c·2009·(2009b)c
prof. Sebestyen Julia 

4) Fie şirul de numere an = 2n – n,  n 
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a) Precizaţi dacă numerele 1, 2, 5, 12, 27, 58 sunt termeni ai şirului. 

b) Calculaţi suma primilor 20 de termeni ai şirului. 

GM 2006 E:13160

 CLASA  a-VI-a 

1) a) Determinaţi numerele de forma 
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    b) Arătaţi că numărul x = 1 + 31 + 32 + ... + 398 este divizibil cu 13.

***

2) Aflaţi numerele naturale în baza 10 cuprinse între numerele 1000 şi 2000 care împărţite la 217 să dea câtul egal cu restul. 

***

3) a) Se dă unghiul AOB cu măsura de 82o 30’. Construim (OC bisectoarea unghiului AOB, (OD bisectoarea unghiului AOC şi (OE bisectoarea unghiului DOB. Calculaţi măsura unghiului COE. 

     b) Fie A1, A2, ... Ai puncte coliniare. 

Ştiind că A1A2 = 1cm, A2A3 = (1 + 2)cm, ..., A9A10 = (1 + 2 + ... + 9)cm, aflaţi lungimea segmentului A1A10 .

prof. Sebestyen Julia şi prof. Gruiţă Dorel 

4) Demonstraţi că numărul A = 22n · 19n + 24 · 101m este divizibil cu 25, oricare ar fi m, n 
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CLASA  a-VII-a 

1) a) Calculaţi: S =
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    b) Demonstraţi că 
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prof. Botez Radu

2) Dacă x, y, z 
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 astfel încât 
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, arătaţi că 
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***

3) a) În triunghiul ABC, [AD bisectoarea unghiului BAC, D
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(BC). Dacă PABC = 33, AB=12, AC=10, calculaţi BD şi DC.

   b) Dacă E
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(AB), F
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(AC) astfel încât AEDF paralelogram, calculaţi PAEDF.

prof. Belean Marin si Botez Radu

4) Precizaţi numărul de soluţii ale ecuaţiei x2 + y2 + z2 = 2009, x, y, z 
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prof.Gigel Buth Satu-mare

CLASA  a-VIII-a 

1) a) Dacă 0 < a < b, arătaţi că 
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    b) Demonstraţi că 
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***

2) Determinaţi laturile a, b, c ale unui triunghi şi unghiurile, ştiind că:
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3) Fie un segment [AB] şi un plan 
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 astfel încât [AB]
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şi [AB] neparalel cu 
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[AB] = [MN].

   a) Determinaţi poziţia punctului C
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, pentru care AC + BC este minimă. 

   b) Dacă AB = 50 cm, AM = 10 cm, BN = 40 cm, determinaţi d(P,MN) astfel încât P
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 şi triunghiul ABP echilateral. 

prof. Sebestyen Julia

4) a) Fie triunghiul echilateral ABC. Considerăm punctul M interior triunghiului ABC. Arătaţi că suma distanţelor de la M la laturile triunghiului este constant.

     b) Fie ABCD un tetraedru regulat şi O
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(ABC) oarecare. Ridicăm pe planul (ABC) în punctul O o perpendiculară d care intersectează feţele laterale în punctele M, N, P. Arătaţi că MO + NO + PO = conctant. 

prof. Florica si Vasile Ginta
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