CLASA A VIII-A - barem de corectare

Problema 1. Solutie. Fie z = a®>+2a—3, y = a® —2a— 15, deci z+y = 2a®> — 18 = 2(a® - 9).

1p

Relatia din enunt devine 23+ y3 = (z+y)3, adicd (z+y) - (22 —2y+y?) = (z+y)>.

1p

Rezultd ci z +y = 0 sau 22 — 2y + y* = (v + y)?, echivalent cu 2y = 0. ..... 1p

Daciz+y=0,avem a? —9=0,deunde a € {£3}. ................ooii.... 1p

Daca zy = 0, obtinem (a? +2a —3)-(a? —2a —15) =0 ...........innn. 1p

adica (a +3)(a —1)(a=5)(a+3) =0,de unde a € {=3; 1;5}. ............... 1p

In final, @ € {4£3; 155}, i 1p

MB + BN

Problema 2. Solutie. Demonstram ca MN > ;2, echivalent cu 2M N? > (M B +

BN)? sau 2(M B? + BN?) > MB? +2MB- BN + BN?, adica (MB — BN)? > 0.

3p

N P PD+ D A+ AM
Analog, NPZﬁ,PQZLQgi QMZL .......... 2p
V2 V2 A V2

Insumand relatiile de mai sus obtinem Py/npg > ﬁ =22 2p

Problema 3. Solutie. Avem, conform teoremei impartirii cu rest, ab = 36k + r, unde k € N

S € N T 0. i 1p

Dacs numirul z% = (ac?’ﬁ)k -z" € A este rational, rezulta ca r = 0. Daca si k =0,

atunci ab = 0, fals. ... 2p

Deci ab = 36k, k > 1, adica a(36 — a) = 36k, sau a®> = 36(a — k). ............ 1p

Inseamna ca 6 il divide pe a, adica a € {6;12;18;24;30}. ...... ...t 1p

Obtinem 3 elemente diferite pentru (a;b) € {(6;30), (12;24), (18;18)}. ....... 2p
si anume 2180, 2288 i 2324,

Problema 4. Solutie. Fie D simetricul lui C fatd de A, rezulta cd ADA'C’ este paralelo-

gram, deci A'D || C'A. Astfel <(AC"; A’'B) =<DA'B. ................. ... 1p
Fie E simetricul lui B fatd de mijlocul lui (AC). Rezulta ca B'C || A'E si
AB'C; AB) = ABAE. oo 1p

De asemeni, <(B'C;C'A) = <(A’'E; A’D) = <DA’E. Prin urmare, in piramida
A'DBE, m(<DA'B) = m(<BA'E) = m(<DA'E) = 90° si cum A’A L (DBE),
rezulta ca A este ortocentrul ADBE. ... ... 2p
Cum A este centrul de greutate al triunghiului DBE (DO mediana si AD =
2A0). Rezulta ca triunghiul ADBE este echilateral, deci AD = AB = AFE sau
AC = AB = BC. i 2p
Notand AB = BC = CA = 1 si AA = h, din ADBC dreptunghic in B,

2
BD = 1\/3. Rezulti ca A'D = A'B = l\/g. Din AAA'B, AA”? = %, deci

AA = \2 In concluzie AC = AB = BC = AA'N2. .00 oii i, 1p



