CONCURSUL NAŢIONAL DE MATEMATICĂ

“PITAGORA”- EDIŢIA a XI-a  2008

Clasa a VIII-a  Proba individuală
1. Fie x,y
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a) Arătaţi că 
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b) Dacă 
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, arătaţi că 
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c) Determinaţi minimul expresiei:  
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Prof. Doina Firicel, Calafat

2. Să se rezolve ecuaţiile:      a) 
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   b) 
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, unde 
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 natural impar.

                                                                                   (  prof. Pavelescu Nicolae, Rm. Vâlcea)

3. Fie 
[image: image9.wmf]VABCD

 piramidă patrulateră cu toate muchiile de lungime a. Prin M mijlocul muchiei [VC] se duce un plan care intersectează planul bazei după dreapta PQ, 
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 şi 
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 astfel încât ΔMPQ să fie echilateral.

a) Demonstraţi că muchiile opuse sunt perpendiculare.

b) Exprimaţi în funcţie de a latura triunghiului MPQ

c) Aflaţi  .sin(<(MPQ),(ABC))                             (Prof. Leon Genoiu, Rm. Vâlcea)

4. Fie ABCD pătrat de latură 7 cm, M şi P puncte pe laturile (BC), respectiv (AB) astfel încât MB = 4 cm şi BP = 3 cm. Pe planul pătratului  se ridică în P o perpendiculară pe care se ia punctul K, PK= 4 cm.

a) Calculaţi sinusul unghiului format de (KBC) cu (KAD).

b) Demonstraţi că planele (KAM) şi (KDP) sunt perpendiculare.

Prof. Firicel Marian, Calafat

Proba colectivă 
1. a) Să se demonstreze egalitatea:


[image: image12.wmf](

)

(

)

333222

3(),,,

xyzxyzxyzxyzxyyzxzxyz

++-=++++---"Î

¡


b) Fie x,y,z
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N*,nu toate egale. Dacă 
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 divide pe 
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, arătaţi că 
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 este număr compus.             (prof. Tuţescu Lucian, Craiova    prof. Sava Grozdev, Sofia)

2. Demonstraţi că triplul ariei totale a unui tetraedru este mai mic decât suma pătratelor muchiilor tetraedrului.

3. Fie patrulaterul convex 
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 cu unghiul 
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drept, 
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, diagonala 
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 perpendiculară pe latura 
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şi unghiul 
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 congruent cu unghiul 
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Notăm cu 
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 punctul în care se intersectează dreptele AC şi BD, cu G centrul de greutate al triunghiului ABC şi cu M un punct oarecare pe segmentul (AC).

a) Demonstraţi că dreptele DM şi AB sunt paralele dacă şi numai dacă punctele B, G şi M sunt coliniare.

b) Dacă AB şi DM sunt drepte paralele , arătaţi că 
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Gheorghe Radu, profesor, C.N.I. Matei Basarab , Rm. Vâlcea
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