OLIMPIADA DE MATEMATICA TULCEA
FAZA LOCALA -12 FEBRUARIE 2011

Clasa a V-a

SUB. I Fie sirul de numere naturale 2;6: 10 ; 14; 18:...
a) Stabiliti care dintre numerele: 1009. 2010 si 2011 sunt termeni ai sirului.
b) Cate elemente are multimea NN{2: 6:10: 14; 18; ... ; 2222}?
c) Calculatisuma 2+6+10+14 +................. +2010

SUB. IT
a) Calculati 2=2011°-20117 2010 —(20112010° - 2010°).
b) Aratati ca numarul a-1 se divide cu 67, iar a+1 nu se divide cu 67
c) Prof. Mihalea Dumitru

SUB. III Din 80 lei s-au cumparat un numar de stilouri $i de 4 ori mai multe creioane. Preturile
sunt exprimate prin numere naturale. Stiind ca 5 stilouri si 20 de creioane costd 200 lei sa se afle
cate creioane si cate stilouri s-au cumparat.

Prof. Mihalea Dumitru

Clasa a VI-a

SUB. I Fie numarul a=2**.5"" +3.20% —4°"!. 5% unde n este numar natural nenul.
a) Aratati ca a se divide cu 39
b) Aratati cd a se termind in cel putin 2 zerouri
¢) Aratati ca a:39 este un péatrat perfect
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SUB. II Fie numarul a= vt
1000 1001 1002 2010

a) Aratati cd a<1.02

b) Calculagi:a-(l . + s L ot . )—(1+a)-( 1 . : et ! )

+ + + + + +
1001 1002 1003 2011 1001 1002 1003 2011
c) Prof. Mihalea Dumitru
SUB. III Se considera triunghiul A ABC in care AB < AC. Fie punctele E€ A4B: F € AC astfel
incit AE = AC si AF = AB .iar EFNBC= D .

a) Aratati cd BC=FE
b) Aratati ca daca [AD este bisectoarea unghiului <BAC , atunci DE=DC



Clasa a VII-a
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SUB. I Fie proportiile:
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% ; g a b €
a) Sa se determine cele mai mici numere naturale m. n, p astfelca: —=—=— .
n

m

b) Pentru m, n si p determinati la punctul anterior. aflati a. b, ¢ stiind ca a’bt+b’ctcla=744
SUB. II Fie ABCD un paralelogram. Bisectoarea unghiului A intersecteaza diagonala BD in M,
iar bisectoarea unghiului D intersecteaza diagonala AC in N.

a) Demonstrati ca DM'AB=MB'AD.

b) Demonstrati ca MN este paralela cu AD.

SUB. III a) Demonstrati ca A Ty
k(k+d) k k+d

2 3 -

b) Aréatati ca: 1— - — iR
1-(1+2) (@+2)A+2+3) @A+2+3)1A+2+3+4)

100

e <0,0002.
(A+24+3+...+99)(1+2+3+...+100)

Prof. Mihalea Dumitru
Clasa a VIII-a

x+ b-2a x*+a- a-2b x+a’b

SUB. I Se considerd fractia F= = >
' X' — b+2a X’ +a- a+2b x—a’b

unde: X. a, b sunt numere reale
a) Simplificati fractia.
b) Determinati domeniul de existenta al fractiei.

; 2 7 ;
SUB. II Fie numirul real x=a’+4b° —a— 4b+z . unde a si b sunt numere reale

W
a) Aratati ca Xz-.

b) Aratati cd x>1.5 —a - 2b pentru orice a si b numere reale reale.

SUB. III
Fie un cub ABCDA’B’C’D’, de latura 4cm si P un punct interior cubului.
a) Demonstrati ca suma distantelor de la P la fetele cubului este constanta.

b) Demonstrati ca suma distantelor de la P la varfurile cubului este mai mare sau egald cu 16 3
c) Daca Pe[BD’] astfel incat BP=3PD’ calculati suma distantelor la muchiile laterale AA’, BB’.
CC’si DD’.
Prof. Mihalea Dumitru



