INSPECTORATUL SCOLAR AL JUDETULUI TULCEA
OLIMPIADA DE MATEMATICA

- faza locala 13 februarie 2010 —
Clasa a V-a

Subl. S3 se arate ¢ numarul a=20062°°+2007%°°+2008%°%+2009°°"7+2010?°%*+2, se divide cu 10

Prelucrare problema13824 din Gazeta matematica Nr. 5/2009
Sub2. Comparati numerele a =g -(8670 —128287)-2 si b= 271000 :[(9501 —81250):(32 -30 )} .

Prof. Lucian Petrescu

Sub3. Aratati cd oricum am alege doud elemente ale multimii A:{1,3,5,...,2011} suma sau diferenta

acestora este multiplu de 4.
Prof. Lucian Petrescu

Timp de lucru 2 ore

Clasa a Vl-a

Subl. Demonstrati ca daca numerele naturale nenule a, b, c verifica relatia:

2010a—1000b 20106—1000c  2010c —1000a .
= = , atunci: a=b=c

2010a+10b 20106 +10c 2010c +10a

Problema E13797 din Gazeta matematica Nr. 3/2009

Sub2. Determinati numerele naturale m sin, stiind cd 4™ —4"=abb, unde abb este un numar

impar in baza 10.

Sub3. Aflati numarul de trei cifre, in baza 10, abc stiind ca este cel mai mare divizor comun al
numerelor 2009abc si abc2009

Timp de lucru 2 ore

Fiecare subiect se noteaza cu 7 puncte



Clasa a Vll-a

Subl. Fie numarul natural 4 = \/0, a(b2)+0,b(2a)+0,2(ab) , determinati cifrele a si b, cu a<b.

Sub radical sunt fractii zecimale periodice mixte

Problema pg. 195 din Gazeta matematica Nr. 4/2009
Sub2. Fie ABCD un trapez cu AB // CD si Pe(AD) fixat. Paralela prin A la CP intersecteaza BC in

Q. Sa se arate ca PB // DQ

x—y|+|x+
Sub3. a. Aratatica |x | Sw, pentru orice x, y € R, egalitatea avand loc daca si

numai daca (x—y)(x+y)>0.

b. Determinati numarul solutiilor intregi ale ecuatiei: | x —2010 | +| x+2010|=4020
Timp de lucru 2 ore

Clasa a Vlll-a
Subl. In cubul ABCDEFGH, se noteaza cu M mijlocul muchiei [AB]

a) Demonstrati ca sectiunea determinata in cub de planul (HCM) este un trapez isoscel.
b) Aratati ca aria acestui trapez este mai mare decat aria unei fete a cubului

Problema pg. 544 din Gazeta matematica Nr. 11/2009
Sub2. Daca n este numar natural impar, demonstrati ca numarul:

(4n+5)" +(4n+5) (4n+4)’ —(4n+4) (5n+5)-(196n" —49)
15 3

este numar intreg.
16

2
. L a+b
Sub3. a) Daca a si b sunt numere reale demonstrati ca a’—ab+b* > ( ]
b) Demonstrati ca:

\/az—ab+b2 Jr\/b2—bc+c2 +\/cz—ca'+a'2 +\/d2—da+a2 >a+b+c+d

oricare ar fi numerele reale a, b,c,d.

Timp de lucru 2 ore



