BAREM DE CORECTARE
CLASA A VIII- A
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& y + z + t = x si relatiile analoage, care adunate conduc la x+y+z+t=0 (fals)..... 1p

SUBIECTUL 11

a) Cum (atb+c) =a’ b ™ 2(abHDCHAC) o..vevineii e 1p
= (atb+c)’ — 12(at+b+c)=2(ab+bctac) =
(atb+c)(atb+c —12) = 2(ab+bct+ac) = 2 divide a+b+c sau 2 divide atb+c—12 =
2 dIVIAe PE atDtC. Lot 1p
Deci at+b+c = 2n si 2n(2n — 12)=2(ab+bc+ac) <> 2n(n — 6)=ab+bct+ac— (ab+bc+ac):2....1p

b) Cum a*+b*+¢* par=
I. Doua din cele trei numere sunt impare sau

II. Toate cele trel NUMETE SUNE PATC. .. .euutteitte ettt et e et e e e eiteeeiaeeeieeeaneeenns 1p
I. Inlocuind a=2x+1, b=2y+1, c=2z, obtinem:

2x+1)HQ2y+1)+Q2z)* =12Q2x+142y+1+22)= 2(x*+x+y*+y+z°)+1 = 12(x+y+z+1) (fals)...1p
II. Pentru a=2x, b=2y, c=2z avem

AX*+4y*+47E = 24(x+y+z) > X — 6X + Y — 6y + 2"~ 62 =0
(K= 3) (T =3 (Z=3) = 2T e 1p
Finalizare: (a,b,c) e { (12,12,12); (16,8,8); (16,8,4); (16,4,4)} ....ovvvvviieiiiiieeaaiiinn, 1p



SUBIECTUL III

a) Cum MN este linie mijlocie InAABC = MN//AC. Dar AC// A'C' si MN < (MNP) = A'C' //(MNP).
CumPe A'C'si Pe(MNP)= A'C' c(MNP) si atunci d[ A";(MNP)]=0cm............coooiiiniiiininnn, 2p

b) Fie N D = (PB'N) N (ABC), D € [AC] = (4'AC) N\ (PB'N) = PD.
Cum B'P 1 (A'AC) si B'P —(B'PN)= (B'PN) L (A'AC).Construim A'FF | PD —=d[ A";(PB'N)]=A'F.
Deducem ca A'F este indltime pentru A 4'PD . Aflam PD,construind DL L A'C".

Cum (ABC)//( A'B'C") = B'P//ND si cum NC// B'C' = APC' B'~ADCN(U.U.)= CD = % -C'P,

adica CD=2 /3 cm si PL=2 V3 em.
In APDL, dr. in L,deducem ci PD= 2@ cm.

1 1
Cum A'F-PD=A'P-DL,atunci A'F = 61\/95 cm =d[ 4";(PB'N)] = 61\/95 CL o 3p
¢) Cum A'C'//MN si MN c( B'MN) ,iar P e (A'C")deducem ci d[ 4';(MB'N)] =d[P;(M B'N)].
Notim PR=( A"AC)N(P B'B),Re(AC)si SB' = (B'MN)(\(PB'B),S € (MN).
Cum(ABC)//( A'B'C") = B'P//BR= AR=RC si MS=SN.
Cum AB=8 \/g cm=BR=12cm = SR=6c¢m, iar PR=AA’=8 cm.Cum MN L BR si MN | PR,
iar MN < ( B'MN) = (B'MN) L (PB'B).
Cum ( BMN)((PB'B)=B'S = d[P;(M B'N)]=d(P; B'S) .
Construim PG L B'S si SE_LP B’ . In ASP B',avem: PB'- SE = SB'- PG.
Din ASE B’ ,deducem ca S B’ =10cm i inlocuind, avem cid 12-8=10-PG.
Deci PG= % S A[A(MB'N) =9,6CIM ..o 2p
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SUBIECTUL IV

Tetraedrele de varf B sau de varf C’ B’

sau de varf A si baza ACD’, pentru ca
muchiile laterale sunt respectiv congruente,
sunt congruente =

m(AB,(ACD")) = m(cC',(ACD")) =
m(D'A",(ACD")) (¥)
Notam d(M, (ACD")) = MM,
d(N,(ACD")) = NN,
d(P,(ACD)) = PPy oeovviiiieieeee M B
a) (MNP)||(ACD') < MM, = NN, = PP, <> AMM,A=ANN,C = APED'< AM =CN =D'P ... 2p
b) Daca (MNP)||(ACD")<> AM =CN =D'P = x €(0,a) atunci :

MN? = NP? = PM? = (a — x)? + a® + x> & MN = NP = PM < AMNP

echilateral ....... ..o e 1p
2
= Saunp = %g = \/; (2a® + 2x? — 2ax) are valoarea minima © x? —ax + a? =
2 3q2 . 2 . .
[(x — %) + % - minim & (x - %) =0 x= % < M mijlocul lui [AB]....1p
2 2
Avem MN? = 6% = minS,,,» :% .................................................. 1p



