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SUBIECTUL 1 (7p)

) a) Se considerd doud numere reale a si b astfel incat b —a = 1. Demonstrati cd multimea
p .
(a, b] N Z contine exact un element.

b) Demonstrati ca pentru fiecare doua numere naturale nenule m si n, existd un unic
1 1
3P) | humir natural x, astfel Incat: >—.
mx—~mn+16 -1 m
o 1 1
2p) | ¢) Determinati x€N astfel ca: >—
mx—~mn+16 -1 m

sin-m=8, mneN",

SUBIECTUL I (7p)

Fie numarul azi+ﬁ+... ! neN"

13 +(2n—1)(2n+1)’

3p) a) Sa se demonstreze ca [2a]=0,VneN*, unde [2a] reprezintd partea Intreagd a
p .
numarului 2a.

4p) | b) Si se determine n e N” astfel incat {a} = 1004 ,unde {a} =partea fractionard a lui a.

2009

SUBIECTUL III (7p)

Se considera triunghiul ABCD , un punct 4 in exteriorul planului triunghiul aBCD .
Fie S mijlocul segmentului (BD) si R mijlocul segmentului (AC ) Prin mijlocul M al

segmentului (A4B) se construieste un plan paralel cu AC si BD care intersecteazd (BC),
(CD) si (DA) in N,P sirespectiv Q.
4p) | @) Sa se demonstreze cd dreptele MP, NQ si SR sunt concurente.

b) Determinati masura unghiului ascutit format de dreptele AC si BD, stiind ca aria

. 1
3P) patrulaterului MNPQeste A, = gAC BD .

SUBIECTUL 1V (7p)

Pitratul ABCD si triunghiul echilateral ABE sunt incluse in plane distincte. Se considera
punctele M, N € (AB) astfel incat AM = MN = NB si se noteaza cu G si respectiv F' centrele
de greutate ale triunghiurilor BEM si ADN.
4p) | a) Demonstrati ca F G||(CDE).

b) Determinati lungimea segmentului FG stiind cd 4B = 18 cm, iar masura unghiului

3P) format de dreptele AB si DE este egala cu masura unghiului format de dreptele 4D si CE.

NOTA: Fiecare subiect este notat cu un punctaj de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru — 3 ore.



