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CONCURSUL INTERJUDEŢEAN DE MATEMATICĂ

“SANDA NICOLIŢĂ”

DRĂGĂŞANI

6 noiembrie 2004

CLASA a VIII-a

1) Se consideră 24 de cercuri dispuse ca în figura alăturată.


a) Coloraţi folosind aceeaşi culoare interioarele a patru cercuri tangente două câte două; în câte moduri distincte se poate realiza un desen? Justificaţi.

b) Interioarele tuturor cercurilor se coloreaza folosind două creioane de culori diferite. Câte desene diferite se obţin, ştiind că un creion este utilizat cel puţin o dată?

c) Rezolvaţi in Z ecuaţia x2y2z3 + x2 = 2004.
2) Arătaţi că:

 
a) dacă a ( 0, b ( 0, atunci a + b = 0 dacă şi numai dacă a = b = 0 ; 

b) dacă a, b ( Z, atunci 
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( Z dacă şi numai dacă a=b=0;


c) dacă x > 0, y > 0, atunci 
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3) Se consideră punctele necoplanare A, B, C, D astfel încât:

AB = AC = BD = CD = a.

a) Arătaţi că AD ( BC ;


b) Dacă P ( (AB), Q  ( (AC), S ((BD), T ( (CD) astfel încât [AP] ( [AQ] ( [DS] ( [DT], aflaţi natura patrulaterului PQST;


c) Dacă, în plus,  m(
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BAC) = m(
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ACD) = 60o, calculaţi aria maximă a patrulaterului PQST.    
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