
CONCURSUL  JUDEŢEAN DE MATEMATICĂ “RAŢIONAMENT” 

IN MEMORIAM PROF. MARIANA MATEESCU -  OMAGIU MINŢII 

CURTEA DE ARGEŞ, 27.05.2017 

CLASA a V-a – ENUNŢURI – Varianta 3 
 
SUBIECTUL 1 

a) Ştiind că 5x+4y=97 şi  3x+2y=79, atunci calculaţi x+y. 

b) Să se compare numerele  
1821 323 ⋅+=a  şi 1214 545 ⋅+=b . 

 

SUBIECTUL 2  

  Dacă a, b, c sunt numere naturale astfel încât a + b = 8, b + c = 3 şi c + d = 10, stabiliţi dacă 
numărul  n = 7a + 15b + 10c + 2d  este pătrat perfect. 
                                                                                                                (Gazeta Matematica, Nr. 6-7-8/2016) 

SUBIECTUL 3 

  La împărţirea prin 24 a unui număr natural n se obţine restul 17. 

a) Aflaţi restul împărţirii lui n la 8. 
b) Dacă în plus, la împărţirea aceluiaşi număr n cu 18 dă restul 5, aflaţi restul împărţirii lui  la 72. 

                                                                                                                                  (Prof. Codeci Daniel) 

SUBIECTUL 4 

    Fie A = {5n + 4, 5n + 5 n∈ℕ } şi B = { 2 2017m m+ ∈ℕ }. 

a) Stabiliţi dacă 2017∈A. 

b) Calculaţi  A∩B. 

                                                                                                              ∗∗∗   

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp efectiv de lucru: 2 ore. Fiecare subiect rezolvat corect se notează cu 7 puncte. Nu se 

acordă punct din oficiu.  
Subiecte propuse şi selectate de: Prof.Maria Cristina CHIRITA,  ŞCOALA GIMNAZIALĂ  “MIRCEA  CEL BĂTRÂN”, CURTEA DE ARGEŞ; Prof.  
Daniel Marius CODECI, ŞCOALA GIMNAZIALĂ “CAROL I”, CURTEA DE ARGEŞ 

 

 

 

 

 

 

Prof. Mariana MATEESCU 



CLASA a V-a – BAREM – Varianta 3 
 
SUBIECTUL 1  

a) Din 5x+4y=97 şi 3x+2y=79 scăzând se obţine  2x+2y = 97 - 79, …….……. 1 p 

atunci  2(x + y) = 18, de unde rezultă că  x + y = 9 …………………………. 1 p 

b) ( ) ( ) 2927293293233323 663183181821 ⋅=⋅=⋅=+⋅=⋅+=a ………………2 p 

( ) ( ) 2925295295455545 662122121214 ⋅=⋅=⋅=+⋅=⋅+=b ………………2 p 

Rezultă a > b. …………………………………………………………...…1 p 

SUBIECTUL 2 
      a + b = 8   / ⋅ 7⇒    7a + 7b = 56    (1)   ……………………………………….… 2 p 

b + c = 3   / ⋅ 8⇒    8b + 8c = 24    (2)   ………………………………………..…2 p 

c + d = 10  / ⋅ 2⇒    2c + 2d = 20    (3)   ………………………………………… 1 p 

Adunând relaţiile (1), (2), (3) ⇒ 27 15 10 2 100 10a b c d+ + + = = - pătrat perfect ……     2p 

SUBIECTUL 3 
a)  rest 17 ⇒  (1) …………………………..…………….…..  1p 

 ……………………………...…………  1p 

 ⇒  ,  deci restul împărţirii lui  la 8 este 1  ……………………….....………..   1p 

b)  rest 5 ⇒    (2)  …………………………………..……........  1p 

Înmulţind relaţiile (1) şi (2) cu 3, respectiv cu 4 se obţine:  şi 

   ……………….….  2p 

Scăzând cele două relaţii, termen cu termen, rezultă: , deci restul împărţirii lui  la 72 

este 41.   ……………………………………………….…………………..………...  1p 

SUBIECTUL 4  
a) Cum 2017 dă restul  2 la împărţirea cu 5, .........................................................................  1p 
iar numerele din A dau restul 4 sau 0 la aceeaşi împărţire, deducem că 2017  ∉A. …...…  2p 
b) Problema revine la a determina numerele naturale ,m n  astfel ca 2 2017 5 4m n+ = +  sau 

2 2017 5 5m n+ = +  . 

Prima egalitate este de forma 2 5 2,m p p= + ∈ℕ , egalitate imposibilă deoarece 
2. .( ) {0,1, 4,5,6,9}u c m ∈  şi . .(5 2) {2,7}u c p + ∈ . …………………………………………..  2p 

Egalitatea 2 2017 5 5m n+ = + este de forma 2 5 3m p= + , care iarăşi este imposibilă din acelaşi motiv. 
În concluzie, A∩B =  ∅ . ………………………………………………………….  2p 
 

 

 

 

 

 



CONCURSUL  JUDEŢEAN DE MATEMATICĂ “RAŢIONAMENT” 

IN MEMORIAM PROF. MARIANA MATEESCU -  OMAGIU MINŢII 

CURTEA DE ARGEŞ, 27.05.2017 

CLASA a VI-a – ENUNŢURI – Varianta 3 
 
SUBIECTUL 1  

 Numerele x, y, z sunt proportionale cu 2, 3, 5, iar y si t sunt invers proportionale cu 10 si 6. 
a) Sa se arate ca z si t sunt egale. b) Sa se afle x, y, z, t stiind ca: 

05
27040

2

=−
++

⋅






 + tyxzy
.  

 

SUBIECTUL 2  

În triunghiul ABC , I este centrul cercului înscris în triunghi și H este ortocentrul triunghiului. 

Dacă ( ) '301120=∠BICm , arătați că [ ] [ ]BCAH ≡  .   

Gazeta Matematica, Nr. 6-7-8/2016, Constantin Petrea, Pașcani 

SUBIECTUL 3  

      a)  Calculați restul impartirii numărului N la 2016, unde  

120172015 2 ++= nnN . 

b) Stabiliti cardinalul multimii *};
2016

/{ NaN
a

nNnA ∈∈=∈= . 

Prof. Nicolae I. Niță, Curtea de Argeş 

SUBIECTUL 4  

În interiorul segmentului AB = 160 cm se consideră punctele C şi D astfel încât 3AC = 2BC şi 5AD = 
3BD. 

a) Calculaţi lungimile segmentelor AC şi BD; 

b) Stabiliţi ordinea punctelor A, B, C, D. 

Gazeta Matematica, Nr. 10/2015, Eugeniu Blăjuț, Bacău 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp efectiv de lucru: 2 ore. Fiecare subiect rezolvat corect se notează cu 7 puncte. Nu se 

acordă punct din oficiu.  
 Subiecte propuse şi selectate de: Prof. Nicolae NIȚĂ,  ȘCOALA GIMNAZIALĂ MIRCEA CEL BĂTRÂN, CURTEA DE ARGEŞ; Prof.  Mariana 
RĂDULESCU, ȘCOALA GIMNAZIALĂ LIVIU REBREANU, MIOVENI 
 

 

 

 

Prof. Mariana MATEESCU  



CLASA a VI-a – BAREM – Varianta 3 
 
SUBIECTUL 1  
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     ……………….………….. 2 p  

.75;75;45;30 ==== tzyx   ………………………………………...…….. 1 p  

            SUBIECTUL 2  

a) ( ) ( ) ( )( ) '3067
2

1
'301120 °=∠+∠⇒=∠ ACBmABCmBICm  ………..…….. 1 p 

( ) °=∠⇒ 45BACm ………………………………………………...…...…….. 1 p 
Fie D pe AB, piciorul înălțimii CD in triunghiul ABC.  

( ) °=∠∆⇒ 90, ADCmADC  cu ( ) [ ] [ ]DCADDACm ≡⇒°=∠ 45  …..…….. 2 p 
In triunghiurile ADH si CDB dreptunghice in D si respectiv, D, avem:  
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SUBIECTUL 3  

a) Notam cu aM un multiplu oarecare al numarului a. Se cunosc formulele:  

( ) n

a

n
bMba +=+    si   ( ) n

a

n
bMba 22 +=−     ...................................................... 1 p 

Astfel, N devine: 
( ) ( )

3111

11201612016

201620162016

2

+=++++=
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MMM

N
nk

........................................ 2 p  

Rezulta ca restul impartirii numărului N la 2016 este 3.  .......................................... 1 p 

   Pentru ca N
a

n ∈=
2016 trebuie ca 2016Da∈    ............................................................ 1 p 

7322016 25 ⋅⋅=   ................................................................................................ 1 p 

( ) ( ) ( ) divizoriN d 36111215
2016

=+⋅+⋅+= . Rezulta cardinalul multimii A este 36.  

.............................................................................................................................. 1 p 

SUBIECTUL 4  
 

a) 3AC = 2BC (1); AC + CB = AB, deci AC + CB = 160 (2)               ........ 1p 
Înmulţim relaţia (2) cu 2 şi avem 2AC + 2CB = 320                ........ 1p 
Ţinând cont de (1) avem 5AC = 320, de unde AC = 64 cm; BC = 96 cm.  ........ 1p 
5AD = 3BD (3); AD + DB = AB, deci AD + DB = 160 (4)    ........ 1p 
Înmulţim relaţia (4) cu 3 şi avem 3AD + 3DB = 480     ........ 1p 
Ţinând cont de (3) avem 8AD = 480, de unde AD = 60 cm; BD = 100 cm.  ........ 1p 
b) AD < AC < AB, deci ordinea punctelor este A, D, C, B.    ........ 1p  



CONCURSUL  JUDEŢEAN DE MATEMATICĂ “RAŢIONAMENT” 

IN MEMORIAM PROF. MARIANA MATEESCU -  OMAGIU MINŢII 

CURTEA DE ARGEŞ, 27.05.2017 

CLASA a VII-a – ENUNŢURI – Varianta 3 
 
SUBIECTUL 1  
 

 Fie xϵ , astfel încât . Să se calculeze . 

 

SUBIECTUL 2  

Fie [AD bisectoarea unghiului BAC cu măsura de 1200 și punctele Mϵ(AB, Pϵ(AD și 

Nϵ(AC. Dacă , arătați că punctele M,N,P sunt coliniare. 

Gazeta Matematica, Nr. 6-7-8/2015, Ion Tudor, Babana, Arges 

SUBIECTUL 3  

Sa se rezolve in  ecuatia 

. 

 
Prof. Manuela Oncescu, Colegiul Național “Dinicu Golescu” 

SUBIECTUL 4  

Fie ABC un triunghi, D  (BC), astfel incat    si un punct P (AD).Sa se 

demonstreze ca  ABC este isoscel de baza [BC], daca si numai daca  

AB + PC =AC +PB. 

 
Prof. Manuela Oncescu, Colegiul Național “Dinicu Golescu” 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp efectiv de lucru: 3 ore. Fiecare subiect rezolvat corect se notează cu 7 puncte. Nu se 

acordă punct din oficiu.  
 Subiecte propuse şi selectate de: Prof. Gheorghe MOLEA,  ȘCOALA GIMNAZIALĂ MIRCEA CEL BĂTRÂN, CURTEA DE ARGEŞ; Prof.  
Manuela ONCESCU, COLEGIUL NAȚIONAL DINICU GOLESCU, CÂMPULUNG 
 

 
 

 

 

 

Prof. Mariana MATEESCU  



CLASA a VII-a – BAREM – Varianta 3 
 
SUBIECTUL 1  

 => x≥1                                                                             (1p) 

                                                                  (2p) 

                                                          (2p) 

 sau , fals                                                         (1p) 

                                                                                     (1p) 

            SUBIECTUL 2  
Relația dată devine: 
AM·AN=AM·AP+AN·AP  (1)                                                        (1p) 
Dacă punctele M,N,P nu ar fi coliniare atunci: AMNP=AAMN-(AAMP+AANP) sau AMNP= (AAMP+AANP)- AAMN                 (1p) 

Dar                                                                      (1p) 

                                                                            (1p) 

                                                                             (1p) 

Înmulțind relația (1) cu  rezultă AAMN =AAMP+AANP                  (1p) 

Deci  AMNP=0 =>M,N,P sunt coliniare                                           (1p) 
 

SUBIECTUL 3  
 

Daca  Imposibil pentru ca  ............................................... 0.5p 

Daca  ..............................................................0.5p 

Deci .Analog, . 

Observam ca daca  si , atunci  

 ........................................2p 

Partea intreaga a sumei  este x si partea fractionara este  ................................1p 

Cum  .............................................................................. 1p 

 

 .................................. 1.5p 

 .....................................................................................0.5p 

SUBIECTUL 4  
“=>”    ABC isoscel si (AD bisectoarea BAC => AD este mediatoarea segmentului [BC]............1p 

=>PB=PC si cum AB=AC => AB+PC=AC+PB............................................................................1p 

“<=”  Presupunem prin absurd ca AB  AC si facem alegerea AB <AC => B’  (AC) a.i.AB’=AB.....1p 

APB  APB’ (L.U.L) => PB=PB’............................................................................................1p   

In PB’C folosim inegalitatea triunghiului => PC < PB’+B’C =PB+AC-AB’=PB +AC-AB.............2p 

=>PC+AB<PB+AC Fals!  => presupunerea facuta nu este corecta=> AB=AC........................... .1p 

 

 

 

 



CONCURSUL  JUDEŢEAN DE MATEMATICĂ “RAŢIONAMENT” 

IN MEMORIAM PROF. MARIANA MATEESCU -  OMAGIU MINŢII 

CURTEA DE ARGEŞ, 27.05.2017 

CLASA a VIII-a – ENUNŢURI – Varianta 3 
 
                  SUBIECTUL 1   

a) Demonstrați că inegalitatea următoare este adevarată:  

( ) .5210403...993532 2<++++⋅  

           b)   Daca a, b, c sunt măsurile laturilor unui triunghi (având aceeași unitate de măsură) ce 

verifică egalitatea: ,32 2242244 caacbcb +=++ demonstrați că triunghiul este dreptunghic.  

 

                    SUBIECTUL 2 

 În tetraedrul ABCD se notează M, N, P, Q, R, S mijloacele muchiilor AB, CD, BC, AD, BD, 
respectiv AC. Demonstrați relația: 2(MN+PQ+RS) < AB+AD+AC+BC+BD+CD. 

 Gazeta Matematica, Nr. 10/2016, Ion Voicu, Rădulești, Ialomița 

                    SUBIECTUL 3 

a) Demonstrați că , oricare ar fi x,y≥k>0 

b) Știind că a,b,c≥k, k=număr natural nenul, astfel încât 

, demonstrați că (a-k)(b-k)(c-k) este un 

cub perfect. 

Molea F. Gheorghe și Molea Laura, prof. Curtea de Argeș 

SUBIECTUL 4 

     Dacă d1 ,d2 , d3 sunt lungimile diagonalelor feţelor unui paralelipiped dreptunghic care verifică 
relaţia d1

2=2d2
2d3

2:(d2
2+d3

2), atunci el are o muchie pentru care raportul dintre lungimea ei a diagonalei 

paralelipipedului este cel puţin  . 

                                            Prof. Molea Laura şi Molea F. Gheorghe,Curtea de Argeş 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp efectiv de lucru: 3 ore. Fiecare subiect rezolvat corect se notează cu 7 puncte. Nu se 

acordă punct din oficiu.  
 Subiecte propuse şi selectate de: Prof.  Adriana  NIŢĂ, ȘCOALA GIMNAZIALĂ MIRCEA CEL BĂTRÂN, CURTEA DE ARGEŞ 
Prof. Laura MOLEA,  ȘCOALA GIMNAZIALĂ BASARAB I, CURTEA DE ARGEŞ 
 
 
 
 
 
 
 

Prof. Mariana MATEESCU  



CLASA a VIII-a – Barem – Varianta 3 
 

SUBIECTUL 1  

c) ag mm <      ……………………………………………. 1 p 
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d) Relatia data se mai poate scrie: 

02 2222444224 =−++−++ cacbcaccbb ⇒ ( ) ( ) ( ) 0222222222 =−+⋅+−+ abccacb 1p  

⇒ ( ) ( ) ( ) 02222222222 =−+⋅+−+⋅++ abccacbacb   ………………. 1 p 

⇒ ( ) ( ) 02 222222 =++⋅−+ acbacb     ………………………. 1 p 

⇒ 222 acb =+ , adica Triunghiul dat este dreptunghic. ……………. 1 p 
                    SUBIECTUL 2  
                   

PNMPMNInegalitMPN +<⇒∆⇒∆ .   ………………………. 1 p 
AC

MP
2

= )..( ABCinml ∆   …………………………………..…. 1 p 

BD
PN

2
= )..( BCDinml ∆  …………………………..…………. 1 p 

BDACMN +<⋅⇒ 2   ………………………………...………. 1 p 

Analog: ABDCPQPQS +<⋅⇒∆ 2   ……………………………. 1 p 

ADBCRSRSM +<⋅⇒∆ 2   …………………………..…………. 1 p 
Adunând cele 3 rel. ... deq⇒   ………………………….…………. 1 p 

SUBIECTUL 3 

a) Observăm că are loc următoarea inegalitate ,  x,y≥k  kx-k2+ky-

k2+2k  

(x-k)(y-k)- 2k +k2≥0 ≥0, cu egalitate (x-k)(y-

k)=k2……………………………. 1p 
b) Adunând inegalitățile 

 

 

 

Se obține . 1p 

Deci are loc egalitate, adică (a-k)(b-k)=(b-k)(c-k)=(c-k)(a-k)=k2, de unde obținem: (a-k)(b-k)(c-k)=k3, kϵN*  
1p=>(a-k)(b-k)(c-k)=cub perfect 1p 

SUBIECTUL 4 
Dacă a,b,c sunt lungimile muchiilor,atunci: d1

2=a2+b2 ,d2
2=b2+c2 ,d3

2=a2+c2 ,d2= a2+b2+c2  1p 
Relaţia din ipoteză devine succesiv: 
a2+b2=2(b2+c2)(c2+a2):( b2+c2+ c2+a2)……………………………………… ……………...1p 
a4+b4=2c4  ………………………………………………………………………………..….1p 
(a2+b2)2=2(c4+a2b2)…………………………… …………………………………………….1p 
Cum 2(a4+b4) ≥   (a2+b2)2 rezulta 4c4  ≥  (a2+b2)2  ……………………………………….….1p 
3c2 ≥  a2+b2+c2 
3c2  ≥    d2  …………………………………………………………………………………..…1p 

  ≥  ,avem egalitate numai dacă a=b=c ………………………………………………….1p 


