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CLASA a VIII a

1. Fie m,nnumere naturale. Aratati ca :

\/7m+2n—x/2m+2n :x/2m—n

daca si numai dacd m=n.
Gazeta Matematicd
Solutie:

Relatia data este echivalenta cu

\/7m+2n :x/2m+2n +\/2m—n(1p) <:>7m+2n:(\/2m+2n +\/2m—n)2(1p)

& 3m+2n=204m* + 2mn—2n" (1p) =9m’ +6mn+n’ =16m" +8mn—8n2(1p) =

& Tm’ +2mn—9n’ (1p)=0<(m—n)(Tm+9n)=0,(1p) =m=n(1p)

2.Sasearateca:

a) a®O' 4 g%010 4 200 4 447 +a+0,9<0,(‘v’)a£—1.
b) b + b 4 +b+0,5>0,(V)be R.
Victoria si Dan Negulescu
Solutie:

M0 (a+1)+a®™ (a+1)+...+a* (a+1)+a+0,9<0 (2p) sieste

a) Inegalitatea se scrie a
adevaratd deoarece a** >0 pentru (V)a<-l,iar a+1<05sia+0,9<0. (lp)

b) Inegalitatea se scrie b°°'2 +52'0 (b +1)> + 52 (b +1)’ +...+b (b+1)" +(b+1)* >0(3p) si este
adevaratd b** >0si (b+1)2 >0, pentru ke N*si be Riar b** =0pentru b=0si

(b+1)* =0pentru b=—1. (1p)



3. Fie triunghiul AABCsi punctul D¢ (ABC).Consideram G,,G,,G; centrele de greutate ale
triunghiurilor AABD, AADC respectiv ABCD. Fie G centrul de greutate al AABC.

1 1 1
a) Aritati ci(G,G,> + G,G;* +G,G;” ( + + j >1.Cand are loc egalitate?
( 1~2 1~3 2 3) AB2 AC2 BC2
Aria(AG,G,G;)

b) Calculati

\/Aria (AABG) Aria (AACG) + Aria (AABG) Aria (ABCG) + Aria (AACG) Aria (ABCG)

Carmen si Viorel Botea
Solutie:

a) Fie M mijlocul lui
GM 1 GM

GG, MG,
GB 2 G,C

BC MB

a) Fie M mijlocul lui (AD) = = GG, |BC(1p) =aMG,G, ~aMBC =

=% = GG, =% ;analog G,G;||AC si GG, =

2 2 2
AB”  AC BC ( 12 - —+ 12j21(:)(AB2+AC2+BC2)( 12 - ~+ 12j29(A)(1p)
9 9 9 AB~ AC”- BC AB~ AC" BC
din inegalitatea mediilor; avem egalitate daci AB=AC = BC.(1p)
AialsGGG) 1

A—3C,G2G3 |AB si G,G, =%.(1 p) Inegalitatea devine:

A A A A
Aria(sABC 9 9 o9 o
— ria( sACG) = ABD) (1 ) e raportul ceruteste 9 -9 -9 _ 9 =£.(lp)
JAA+AA+AA 3@ 32 A3 9
33 33 33 V9 \o 3



