                         Concursul de matematică al revistei Arhimede

Ediţia a II-a
Etapa finală, 22 ianuarie 2005

Clasa a VIII-a

1.(9+1)
(3p) a) Fie a, b, c, m, n, p numere reale strict pozitive, care verifică inegalitatea:

a + b + c ( am + bn + cp.



Atunci a + b + c ( 
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Liviu Oprişescu


(6p) b) Se consideră numerele a, b ( (0, (). Să se arate că:

a + b = a3 + b3 = a5 + b5


dacă şi numai dacă a2 + b2 = a4 + b4 = a6 + b6.

                                     




            Claudia Marchitan( Revista Arhimede)
2.(9+1)
Fie ABCD un tetraedru. Dacă AB ( CD şi AC + BD = BC + AD, arătaţi că:

ACn + BDn = BCn + ADn, (() n ( N.


                    Dorela Fainisi 

3.(9+1)
Fie A, B, C, D patru puncte oarecare în spaţiu. Arătaţi că următoarele afirmaţii sunt echivalente:

4p
a)
ABCD este dreptunghi;

5p
b)
MA2 + MC2 = MB2 + MD2, pentru orice punct M din spaţiu.
4.(9+1)
Se consideră numerele:


[image: image2.wmf])

1

2

)(

1

(

+

+

+

-

+

=

n

n

n

n

a

  şi 
[image: image3.wmf])

1

2

)(

1

(

+

-

+

+

+

=

n

n

n

n

b

, n ( N*.


a)
Să se compare:


(2p)
i)
a şi 
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1

;


(2p)
ii)
a şi b.


(5p)   b)
Să se demonstreze că:

[a + b] = [a] + [b] + 1,



unde [x] reprezintă partea întreagă a numărul x.
              



Traian Preda

Notă:
Timp de lucru: 3 ore. 


Toate subiectele sunt obligatorii.


Notarea se face de la 1 la 10 p. Fiecare subiect primeşte 1 punct din oficiu. 
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