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3. Compararea puterilor

In diverse situatii, dandu-se doui puteri, va trebui s3 stabilim care
este mai mare. Avem unele cazuri simple, care nu prezinta nicic dificultate.
13 10
Ex. a) 5°>5", deoarece baza este aceeagi si piima putere are

exponentul mai mare

b) 12* <14, deoarece exponentul este acelagi
baza mai mica

¢) 18" >15", deoarece prima putere are si baza, dar si exponentul
mai mare decat a doua putere

i prima putere are

Compararea nu mai este asa rapida in cazurile in care puterile nu au
acceasi bazi, nu au acelasi exponent §i mi: suni nici 1n situatia din al treilea
exemplu de mai sus.

n

14 . 419 :
umerele 8 si 4 este mai mare.

Ex.  Nu putem direct preciza care «

aceeasi baza sau acelasi exponeru.

A. Compararea puterilor scriings-ie cu aceeasi baza

Sa spunem ci avem de comparat, de exemplu, numerele 8°si 4'°
Observdm cd numerele 8 si 4 se pot scrie ca puteri cu baza 2, deoarece
8=12si 4=27. Asadar pufem ::rle
89 = (29 =2"; 4" = (27)* = 27 Deoarece 2" <2 => 8% < 47,
Observatie

Se pot scrie ca puieti cu baza 2 numerele 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128, ...
Se pot scrie ca puieri ci baza 3 numerele 3, 9, 27, 81, 243, ...
Se pot scrie ca puteri cu baza 5 numerele 5, 25, 125, 625, ...

B. Compararez puteriior scriindu-le cu acelasi exponent

1, de exemplu, numerele 3 si 2% Observim ci
se pot scrie ca produse de doi factori din care unul este
14 227 s1 21=3-7. Asadar, vom scrie ambele puteri ca
puten cu w:elam cxponent 7

=37 =3 =9; 2" =27 =(2°) =8’ Deoarece 9’ > 8 = 3> 2"

Observatie Cand incercdm s scriem puterile ca puteri cu acelasi exponent,
este bine si-1 alegem cat mai mare posibil.
1
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Exercitii si probleme

1. Comparati urmitoarele numere, calculand puterile:

a)3si 4° b) 27 si 57 o1%siat @9’ 101
e)6 si s f) 7% 5i 3° 9 s'si10® by 12%si s

2. Din urmatoarele siruri de numere, alegeti-1 pc c<i mai mare:

a) 2%3% 77 b) 10% 5% 2’ ¢) 3°.300, 4°

d) 17 2% 3° e) 11% 3% 136,81" £ 2% 4% 6%, 34

3. Comparati doud puteri, stiind cd prima are exponentul 5 si baza 3, iar
cealaltd are baza 5 si exponentul 3.

4. Cu cat este mai mare unul din numereie mq 56 decat celalalt?

5. Completati cdsutele cu unul din simbolurile <, >, =:

2 577" w13 i3 o “D ¥ g ]n”
e) 87 |10 f 8 ]16¥ 10 ]1000 n) &[]23

6. Aflati valoarea de adcviar a urmidtoarclor propozitii:
2

a) 627 < 927 b) 143[]1 1 17'33 c) 26 — 6_ d) 911 S 913
¢) Cel mai mic dintre numercic 18’ si 77 este impar ) 78 <7° <8

2,

7. Comparap urmatoa' ¢l puteri, scriindu- le ca puterl cu baza2

a) 4’ i 2° b) 21 5i 8° 0 160si8"  d) 87 i3
102 . 17

e)2 " si64 fy64 i3

2 2128758 h)4%si2s6°

8. Comparati urméioarele puteri, scriindu-le ca puteri cu baza 3:
n27sizt 09 5127 d) 81%5i 3%
sisl”  £243°%si3% @ 2775243 n)9P%sig1’e
9. Stablll care din *)ropozmlle de mai _]OS sunt adcvarate

' b) 25 =5 c) 75 >125" d) 10” < 100
! f) 1977 =7 11" >121° ) 144! >1223

51

3" celule. Numarul total al furnicilor

de pe tot pamantul este estimat la 10"
Comparati cele doud numere. R
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11. Unitatea de masuri a informatiei denumita T )
< 20 S
MegaByte (MB) este egald cu 27 byte. |
Comparati acest numar cu numarul g’ byte, — J
care reprezenta capacitatea aproximativa de a A ——

stocare a unui foarte vechi model de discheta.

12. Scrlegl 1n ordme crescatoare urmatoarele sirun de numere i "turale
a) o' 27 b) 2" 4 161 c) 5t 250 410
d) 100* ,1000 710 )25 57 125 " ,32”9 64%

37 47

° .27 i 13%,169° 134

) 36" 6'7 216 h) 24327 81

13. Comparatl urmatoarele puterl scriindu-le ¢z puteri cu exponentul 5
a) 4'%5i 31° b) 6 si 2% \m°smi° d)ll §2
e) 3010 si 1015 f) 3% si 415 g 5751000 h)2%si3?
14. Cercetati care din propozitiile df mai JAc sunt adevdrate, scrund
puterile ca puteri cu acelasi exponent

264 =3 bast=72 o510 a)10°<20"

o) 526 _ 339 f) 9?4 — 536 230 18 h) 204 > 81

15. Comparati perechile de nuniere de mai jos, alegand metoda adecvata:
2) g0 $l 518 b) 810 17 )3 M400 10600 d) 1212 4 918

e) 625%si 1257 ) 16" ;W 2 100000 si 1oooo11

16. Scrieti in ordine descrescitoars urmatoarele siruri de numere:

a) 1287 ;32" 8" by 171, 277 7% )81 9% 277
d) 4212 2418 1{;24 37 4 720 f) 522’ 255 333

2 71 4% : 7-v-- : \ Jovs 40 30 ) 3404 : 2707’ 5303
i) 1038 57 50 1) 2 l106 4159 ’3530 1)4 348 624
17. Aridtati cd cel mal mare dintre numerele 81 s1 16 este solutie a

ecuatiei x— 2" —0Q

.38 = ..
18. Cemparaii 4~ cu solifia ecuatiei 15" . a=15%.

smiilor din 2 grame de carbon este aproximativ 107
Aratati ¢g in 20 grame de carbon se afld mai mult de 2% atomi.
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ile, mdrile si
1ar cu numarul

20. Biologii estimeaza cd numérul estilor din toate lacu
oceanele lumii este aproximativ 10" . Comparati acest nu

stelelor din galaxia noastra, acesta fiind aproximativ 3%

21. Pentru perechile de numere de mai jos, stat:iiti dacd <<l mai mic este
divizibil cu 2:

a) 57527 110730 93Pa2®  9)3Vsis
o) 7054”265 9° 93170520 1h)6*si3”
22. Pentru fiecare din perechile de numere de mai jos, stabiliti ce rest se
obgme rm impartirea la 2 a celui mai mare 'Jnm-. eler

a) 2'Msi 97 b)12 '569

e) 25 51827 f) 3%

d) 3% i 4%°
h) 278 si 3°
28

23. Aflati sfertul celui mai mare dintre numerele g 448 16

24. Comparati cubul lui 10.000 cu pétraiui Jui 1.000.000.
25. Fie multimea A={xeN/{4"}" < x<(8")*}. Aritati ci A=D .

26. Calculati cardinalul niu 1B {neN /5" <n 336}.

27. Unul din numerele 6'° si 3% este patrat perfect. Este cel mai mare sau
cel mai mic?

28. Aritati cd cel mai ¢ dinire numerele 4 168 ,327 este cub perfect.

29. Eliminafi para:
inmultirii de a f“n é
comparati numgcrele « si b.

a=9(+9"),  b=27"-(27"+1)

wmerelor de mai jos, folosind proprietatea
itivd fafd de adunare si scaddere, iar apoi

s y=240 + 240 (indicatie: dati factor comun)
1% i p=27 M

=7 vy .. . 12 .8 .36 . )
31. Eliminafi cel mai mic dintre numerele 9~ ;27 ,27 , iar apoi la cele
doui ramase calculati-le media aritmetica.

32. Dati exemplu de pitrat perfect n, astfel incat 125’ < n < 25"
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33. ngér‘;itorul si restul unei impdrtiri sunt elemente ale mulfimii
A={3~2 ;518}. Care este restul?

34. Ardtafi cd nu existd impartire cu rest, care sd aibd caiul 919, restul 725
si Tmpértitorul 4912.
° 1 =
35. Demonstrati ca fractiile 3 - 1 — nu sunt eclivaiente.
144 4
36. Trasati sdgeti de la elementele mulfimii A ia elementele mulfimii B,
pentru a obfine asocieri corecte. Doud sageii deja trasate ca model.

-
subunitara

37. Comparagl numerele ae txa:
a) 5" si 3% (Indicaie: comparaii 5
b) 7 si 4 (Indicatie: comparaii 714 si 421)

©) 1026 si 541 (Indlicatie: comparati 1026 si 539)

Jos, ut

38. Stabiliti valoarea iogicé a propozitiilor de mai jos:

a) 21 > 3! ) 13¥ < 6" ) 10¥ < 2™
39. ,, Turnuriie din Hanoi” este un joc

format din'trei tije si citeva discuri, de 2 | |
diametre diferiic. asezate inifial pe una —_— A

> mutate discurile pe altd

din tije. Treb:
i ate unul, astfel Incat de fiecare datd un disc mic si nu se

tija, luand
afle deast
jocui est

s din 64 de discuri de aur, pe care cdlugdrii brahmani le

muta eu, pentria ajunge la aranjarea finald. Numdarul de mutari
> 64 A - .- A

nccesare esic 20 —1. Presupunand cd brahmanii fac cate o mutare pe

securida, aratati cd mutarea completd a discurilor nu s-ar termina mai

ie de 5-10" ani. Indicatie: 10° secunde ~30 ani.
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40. S-a calculat cd numérul total de configuratii posibiie ia jocul ,,Go”

-

este 3°°, iar la sah de 10" . La care din cele doui jocuri sunt posibile
mai multe configuratii?

41. Calculati (9" +27")- (9" —=27"%).

42. Numirul 18 —6”' este natural? Justificati raspunsul dat.

43. Aflati numerele naturale care verificd reiziiile:
a) 2" =8°;b) 27" =9";¢) 5 =25"; & 10’ <10600°; €) 36" 2 6°

44. Ardtati cd numdrul 25 este o solutie a inccuatici 747 < 49773

45. O coald de hartie are grosimea 1
ajungand la 2 mm. Se indoaie incd ¢ dati, grosimea fiind acum 4 mm. La
a treia indoire, grosimea va fi 8 mn:. Ardtati ca dacd s-ar continua in acest

. ) 6
mea colil ar fi mai mare de 10

Ea se indoaie o datd, grosimea

a fost inventat de un intelep
a cerut sa primeascd vz bo
primul patrat, 2 boabe perit:
pentru al treilea §i asa imai depaite, numarul
boabelor sd se dubleze de fiecare datd.

de grau pe care ar fi trebuit sa le primeasca

mai mare decat 1018, adicd 1 urmat de 18 zerouri!

pentru ultimul pétrat este
Notd "/
De fapt, numarul 27 are 19 cifre, fiind egal cu 9223372036854775808.

47. Folosind faptui ¢ numirul 10" are n+1 cifre (fiind egal cu 1 urmat
de n zerouri}, ardtaii ca:
84

48. intr-o zi, Petrigor a vrut si calculeze 3110. Dupd mult timp, nestiind
de exisienia site-ului http://www.wolframalpha.com, a obtinut rezultatul

81962832869850801. Ardtati cd Petrisor a gresit calculul.



